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APROFUNDAMENTO 5 (NÚMEROS COMPLEXOS)
1) João desenhou um mapa do quintal de sua casa, onde enterrou um cofre. Para isso, usou um sistema de coordenadas retangulares, colocando a origem O na base de uma mangueira, e os eixos OX e OY com sentidos oeste-leste e sul-norte, respectivamente. Cada ponto (x, y), nesse sistema, é a representação de um número complexo z = x + iy , x ∈ IR, y ∈ IR e i2 = -1. Para indicar a posição (x1, y1) e a distância d do cofre à origem, João escreveu a seguinte observação no canto do mapa x1 + iy1 = (1 + i)9. Calcule:

a) as coordenadas (x1, y1);

b) o valor de d. 

2 (UNICAMP) Considere os números complexos z = cos
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 e w = 2 cos
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a) Mostre que o produto z.w é igual a (
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b) Mostre que z18 é igual a -1. 

3 (Ufpe 2013) Encontre o menor inteiro positivo n tal que a potência 
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 seja um número real. 

3) No jogo Batalha Complexa são dados números complexos z e w, chamados mira e alvo respectivamente.

O tiro certeiro de z em w é o número complexo t tal que tz = w.
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4) Um jantar secreto é marcado para a hora em que as extremidades dos ponteiros do relógio forem representadas pelos números complexos z e w a seguir: z = α .
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, w = z2, sendo α um número real fixo, 0 < α < 1.
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Determine a hora do jantar. 

5)

a) Calcular (
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+ i)12
b) Sendo z = (
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), calcular o valor de 1 + z + z2 + z3 + ... + z15.
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